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압전형 고속 조준 거울의 주파수 영역에서의 이력 특성 분석

Study on Hysteretic Characteristics of Piezoelectric Fast Steering Mirror
in Frequency Response
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Nonlinear hysteresis effects in piezoelectric fast steering mirrors (FSMs) are major culprits of deteriorating the servo

performance and reducing the robustness of a control system. In order to compensate for such nonlinearities, this paper

presents an identification and compensation method of piezoelectric hysteresis using frequency response measurements.

The relationship between hysteresis curves and frequency response was analyzed using various amplitudes of input

voltage and measured output displacements. Results proved that hysteresis curves could be reconstructed based on

frequency response measurements. By utilizing an inverse function from reconstructed hysteresis curves, parameters for

the compensation model were identified. Experimental results showed that the maximum range of output displacement at

the nominal position due to hysteresis was significantly decreased by 76% when the hysteresis model identified by the

proposed frequency-domain method was used. In addition, the compensated frequency response showed consistent

results regardless of input amplitudes, implying that linear dynamics of the piezoelectric FSM could be separately

measured.
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1. 서론

레이저 통신, 레이저 스캐너 등 레이저를 활용하는 다양한 분

야에서 레이저의 정밀한 조준 및 스캔 성능은 핵심 요구 기술이

다[1-3]. 고속 조준 거울(Fast Steering Mirror, FSM)은 거울부의

2자유도 팁/틸트 회전 구동을 통해 레이저의 정밀한 목표 지향

을 제어하는 핵심 구동장치로서 응용 분야에 따라 구동 범위,

속도, 구동대역폭 등 다양한 설계 요구 조건을 가진다[4]. 

FSM은 주로 보이스 코일 액추에이터 등의 전자기형 액추에

이터와 압전형 액추에이터를 활용한다. 보이스 코일 액추에이

터는 넓은 구동 범위에서 높은 선형성을 통해 정밀한 구동이

가능하다는 장점이 있지만, 낮은 추력 성능으로 인해 최대 구동

대역폭이 상대적으로 낮다는 한계가 있다[5,6]. 그에 반해, 압전

형 액추에이터는 작은 구동 범위를 가지지만, 높은 추력과 그에

따른 높은 구동대역폭을 통해 고응답 구동이 요구되는 다양한

분야에서 활용이 되고 있다[7,8].

압전형 액추에이터의 전압 인가 시 생성된 전기장은 내부 쌍

극자 정렬에 의해 액추에이터의 변형, 즉 변위를 발생시킨다. 하

지만, 인가한 전압을 제거하였을 때, 초기 상태로 돌아가지 않는

입력 의존적인 거동을 가지는데, 이를 이력 현상이라 한다. 이력

특성에 의한 입력 전압과 출력 변위 간의 비선형성은 압전형

FSM의 구동 정밀도를 저하시키는 주요 요인 중 하나이다[9-

11]. 구동 성능 향상을 위해서는 이력 특성의 보상이 요구되지

만, 이는 이력 특성에 대한 이해 그리고 보상을 위한 정교한
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모델이 필요하다. 

본 논문에서는 압전형 FSM의 이력 특성을 주파수 영역에서

분석 및 식별하였으며, 시스템의 주파수 응답 결과 기반으로 이

력 특성을 모델링하는 방안에 대해서 제시하였다. 또한, 설계한

모델 기반 이력 특성 보상에 따른 성능 시험을 통해서, 제안하

는 방법의 적용 가능성을 주파수 영역과 시간 영역에서 모두 확

인하였다. 

2. 압전형 FSM 이력 특성 측정 셋업

Fig. 1(a)는 본 연구에서 이력 특성 측정을 위해 사용한 압전

형 FSM (Coremorrow 社, S37.T4SF)과 액추에이터 구동을 위

한 High-voltage Amplifier (Coremorrow 社, E01.D3)로 구성된

실험 셋업을 보여준다. 압전형 FSM은 상부에 위치한 구동부의

2-자유도 팁/틸트  회전 구동을 위해 내부에 4개의 압전

스택형 액추에이터와 스트레인 게이지 센서를 포함하며, 모션

가이드를 위한 유연형 힌지와 고정부를 포함한 하우징으로 구

성되어 있다.

Fig. 1(b)는 고속 조준 거울의 구동 원리를 보여준다. 각 팁/틸

트 축에 위치한 2개의 압전형 액추에이터는 High-voltage

Amplifier의 차등 전압 인가를 통해 변위의 증가/감소를 발생시

키는 Push-pull 구동 방식으로 회전 변위를 발생시킨다. 이때,

압전형 액추에이터는 단방향 구동만 가능하기 때문에 Fig. 1(c)

에서와 같이 오프셋 전압 75 V를 초기에 인가해야 하며, 각 구

동 축에 대한 인가 전압의 최대 범위는 0-150 V이다. 구동 변위

발생에 따라 각 압전형 액추에이터에 부착된 스트레인 게이지

센서는 액추에이터의 길이 변화를 측정하여 회전 각도를 출력

하며, 낮은 주파수 대역에서 최대 구동 전압 범위에 따른 최대

구동 범위는 3.1 mrad이다. 실험에 사용된 압전형 FSM 및 전

압 증폭기의 구체적인 성능 및 제원은 Table 1에 정리되었다.

3. 주파수 영역에서의 압전형 FSM 이력 특성 분석

구축된 압전형 FSM의 이력 특성을 분석 및 식별하기 위해

다양한 크기를 가지는 정현파 전압이 사용되며, Fig. 2는 인가된

입력 전압 크기에 따른 FSM 회전 변위의 이력 곡선을 보여준

다. 본 시험에서는 유연형 힌지 등으로부터 비롯된 구조적인 선

형 동특성의 영향을 배제하기 위해 1 Hz의 낮은 주파수의 정현

파를 사용하였다. 그림에서 볼 수 있듯이, 입력 전압 크기가 작

은 구간에서는 낮은 출력 변위 기울기를 보이지만, 입력 전압의

크기가 증가하면서 출력 변위의 기울기도 비선형적으로 증가함

을 확인할 수 있다. 또한, 이력 곡선의 폭도 입력 전압의 크기에

따라 증가하는 것을 확인할 수 있으며, 이는 출력 변위의 신호

가 입력 전압 증가에 따라 지연되고 있음을 의미한다.

이러한 특성을 확인하기 위해, Fig. 3(a)에서는 최대 전압 범위

인가를 통해 측정된 입출력 값과 주파수 응답 계산을 위하여

Fast Fourier Transform (FFT)을 통해 계산된 출력값의 기본 고

조파(Fundamental Harmonic) 성분을 보여준다. 앞서 설명된 바

와 같이 이력 곡선 폭이 증가함으로 인해, 파란색 실선으로 표

시된 출력 값은 입력 신호에 비해 지연된 효과를 보여준다. 따

라서, 빨간 점선으로 표시된 출력값의 기본 고조파 성분에서도


x

y

 

Fig. 1 Experimental setup and working principle of piezoelectric

fast steering mirror

Table 1 Specification of Piezo-FSM and voltage amplifier

Piezoelectric FSM (Coremorrow, S37.T4SF)

Max. tip/tilt angle 6.2 mrad (±3.1)

Resolution 0.04 urad

Unloaded resonance frequency 6 kHz

Platform length 46 mm

Mover diameter 21 mm

High-voltage amplifier (E01.D3)

Output voltage 0-150 V

Peak current 1A

Bandwidth > 20 kHz
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마찬가지로 신호 지연 효과가 나타나며, 이는 주파수 응답 결과

에서 위상 지연 효과로 나타나게 된다.

Fig. 3(b)는 측정된 출력 각도와 계산된 기본 고조파 성분을

기반으로 나타낸 이력 곡선을 보여준다. 파란 실선으로 표시된

측정값의 경우 비선형적인 입출력 간 관계로 인해 이력 곡선 형

태로 표현되지만, 빨간 점선으로 표시된 기본 고조파 성분의 경

우 선형적인 입출력 간 관계로 인해 이력 곡선과 유사한 모양을

가지는 타원 형태로 표현이 된다. 이때 타원의 장축 기울기는

주파수 응답에서의 크기를 의미하고 장축과 단축의 크기 비율은

주파수 응답에서의 위상 지연을 의미하며, 이는 아래 식으로 표

현된다.

(1)

(2)

여기서 , 는 입력 전압과 출력 각도의 라플라스

변환, a, b는 타원 장축과 단축의 길이, , 는 타원 장축의

가로축과 세로축 길이를 나타낸다. 이러한 과정을 통해 이력 곡

선으로부터 주파수 응답의 크기와 위상값을 추정할 수 있다는

사실이 확인되었으며, 반대로 주파수 응답 값을 통해 이력 곡선

과 유사한 타원 형태의 곡선을 복원할 수 있다는 것 또한 확인

되었다.

입력 전압 크기 변화에 따른 출력 변위의 기울기 변화 및 신

호 지연 현상의 확인을 위하여 다양한 입력 전압 폭에 대한 주

파수 응답을 측정하였으며, Fig. 4에서 그 측정 결과를 보여준다.

여기서 높은 입력 전압 폭을 가지는 주파수 응답의 경우

Voltage Amplifier의 한계로 인하여 고주파 대역에 대해 제한적

으로 측정되었으며, 이력 특성 분석은 유연형 힌지와 같은 구조

로 인한 공진과 같은 동적 특성의 영향이 적은 저주파 대역에서

수행된다. 

Fig. 4의 저주파 구간에 대해 확대된 주파수 응답에서 입력

전압 폭의 증가에 따라 주파수 응답의 크기 와 위상 지연이

증가하는 현상이 최종적으로 확인되었으며, 해당 값들을 통해

이력 곡선과 유사한 타원 형태의 입출력 곡선이 복원될 수 있다

는 것을 알 수 있다. 다음 장에서는 복원된 곡선을 이용한 이력

특성 보상 모델 설계 및 모델 변수 식별 과정에 대해 기술한다.

4. 이력 특성 보상 모델 및 모델 변수 식별

4.1 이력 특성 보상 역함수 모델

유연형 힌지와 같은 동적 특성을 가지는 가이드 조립체와


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Fig. 2 Measured hysteresis curve by using input sine waveform

with various amplitudes where Vpp indicates the peak-to-peak

voltage amplitude

Fig. 3 Measured steady-state response from input sine wave and

fundamental harmonic of corresponding output waveform

Fig. 4 Measured frequency responses with varying input levels
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압전형 액추에이터가 결합되어 사용되는 경우, FSM 플랜트는

비선형적인 정적 이력 특성과 선형적인 동적 특성이 조합된 형

태인 Hammerstein 구조로 표현할 수 있다[11,12]. 따라서 본 연

구에서 압전형 FSM 플랜트의 구조는 Fig. 5에서와 같이

Cascade 형태로 연결된 Hammerstein 구조의 블록 선도 형태로

모델링된다.

이러한 압전형 FSM 플랜트의 비선형 이력 특성 식별 및 보

상 제어를 수행하기 위해 이력 특성의 역함수 모델을 설계하여

Cascade 연결을 함으로써 직접적인 보상을 할 수 있다. 본 연구

에서는 압전형 FSM의 이력 특성 역함수 모델링을 위해

Prandtl-Ishlinskii (PI) 모델을 채택하였으며, 모델의 구조는 Fig.

5에 표기된 바와 같이 병렬 구조의 Backlash 연산자들과 가중치

(Weight)들의 연산 합으로 표현된다. 

각 Backlash 연산자들은 입력 값 의 증가/감소 방향이 변

할 경우 특정 임계 값  이상 움직여야 출력 값 이 선형적

으로 변하는 함수이며, 이는 아래 식으로 정리되어 표현할 수

있다.

(3)

여기서, 아래 첨자 는 이산 시간 영역에서 번째 입력 혹은

출력 값을 의미하며 는 Backlash 연산자의 번호를 의미한다.

식(3)을 이용하여 이력 특성 역함수 모델의 번째 출력 은

아래 식을 통해 계산된다.

(4)

여기서 는 j번째 Backlash 연산자와 연결되는 가중치 값을

의미한다. PI 모델은 비선형적인 이력 곡선을 구간별로 나눠진

선형 함수 형태로 모델링하기 때문에, 정확도를 높이기 위해서

더 많은 수의 연산자를 사용할 수 있다. 다음 장에서는 이력 특

성 모델링에 필요한 변수들을 식별하는 과정에 대해 기술한다.

4.2 주파수 응답 측정을 통한 이력 곡선 복원

Fig. 6(a)는 입력 전압 폭에 따른 1 Hz 대역의 주파수 응답

결과를 통해 복원된 입출력 곡선을 보여준다. 복원된 곡선들은

Fig. 2에서의 결과와 유사하게 입력 전압 증가에 따라 기울기

가 증가하며, 각 기울기 값은 Fig. 4의 주파수 응답 곡선에서

1 Hz 대역 크기에 해당하는 와 일치한다. 또한 주파수 응답

의 위상 지연 증가에 따라 복원된 곡선의 폭이 증가하는 것을

확인할 수 있다.

Fig. 6(b)는 복원된 입출력 곡선을 평행 이동하여 최소 지점

이 정렬된 곡선들을 보여준다. 이 때, 입력 전압 폭의 증가에 따

라 전압 상승 구간의 곡선들은 최대 전압 인가 시의 곡선에 수

렴하는 것을 볼 수 있다. 이를 통해 최외곽 곡선은 내부 곡선들

의 기울기 및 폭 변화에 대한 정보를 포함하고 있다는 사실을

알 수 있다. 다음 장에서는 이러한 최외곽 곡선을 이용하여 이

력 특성을 보상하기 위한 역함수 이력 곡선의 모델링 및 변수

식별 과정에 대해 기술한다.

4.3 이력 특성 보상 모델 변수 식별

역함수 이력 곡선은 PI 모델을 통해 병렬 연결된 Backlash 연

산자들과 가중치의 합으로 표현할 수 있다. 따라서 이력 특성

보상을 위한 PI 모델의 설계를 위해서는 Backlash 연산자들의

r 

S  v 

v i j  max ri S 2  min ri S 2 ri 1–
+ – =

i i

j

i ui 

ui j 1=

N
wjv i j =

wj

gj

Fig. 5 Schematic block diagram of FSM plant and inverse

hysteresis compensation by using PI model

Fig. 6 Reconstructed curves by using measured frequency

responses
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임계 값 와 가중치 의 식별이 필요하다. Fig. 7에서는 이

러한 모델 변수들의 식별을 위한 역함수 이력 곡선과 식별 과

정을 보여준다. 해당 그림에서 파란 실선으로 표기된 역함수 곡

선은 Fig. 6(b)에서 최외곽 곡선 상승 구간의 역함수 부분이며, 그

외 작은 폭의 곡선들의 역함수는 점선 형태로 표기되었다. 

여기서, Backlash 연산자의 임계 값 는 주파수 응답 측정

에서의 입력 전압 크기 값을 통해 결정할 수 있으며 해당 값들

은 가로 축에 표기되어 있다. 이 때, 이력 곡선의 곡률이 큰 초

기 구간에 임계 값을 집중적으로 설정함으로써 모델링 정확도

를 높일 수 있으며, 곡선의 초기 기울기 설정을 위해 첫 번째 임

계 값은 항상 0으로 설정한다 .

다음으로 설정된 Backlash 연산자를 통해 역함수 이력 곡선

을 표현하기 위해 각 연산자에 대응되는 가중치 값을 계산해야

한다. 이를 위해 각 임계 지점의 기울기 가 활용된다. 기울

기 는 주파수 응답으로부터 복원된 곡선들의 역함수 기울기

이기 때문에, 1 Hz 주파수 응답 크기인 의 역수로부터 계산할

수 있다. 최종적으로 계산된 기울기의 차등 값을 통해 가중치

를 구할 수 있으며, 이를 통해 역함수 이력 곡선을 부분적인

선형 함수(Piecewise Linear Function) 형태로 모사하는 PI 모델

이 설계된다. 상기 기술한 과정들은 아래 식으로 정리하여 표현

된다.

 (5)

(6)

위 과정을 통해 식별된 임계 값과 가중치는 Table 2에 정리되

었다. 본 연구에서 사용된 압전형 FSM의 경우 대칭적인 이력

곡선 특성을 보이므로 전압 증가 및 감소에 대해 동일한 임계

값과 가중치가 사용된다. 식별된 PI모델을 이용한 이력 특성 보

상 제어에 대한 결과는 다음 장에 기술되었다. 

5. 이력 특성 보상 결과

제안된 주파수 영역에서의 이력 특성 분석 및 역함수 모델

설계를 통해 PI모델 설계가 진행되었으며, 이를 이용하여 오픈

-루프 상태에서 압전형 FSM 이력 특성의 보상 제어가 진행되

었다. Fig. 8(a)는 이력 특성 보상 모델의 성능 확인을 위한 오

픈-루프 주파수 응답 측정 시험의 개략도를 보여주며, Fig.

8(b)에서는 해당 시험을 통해 측정된 주파수 응답 결과를 보여

준다. 

해당 측정 결과를 통해 기존 저주파 대역에서 존재하던 이

력 특성으로 인한 입력 전압 폭에 따른 응답 크기의 비선형적

인 변화나 위상 지연 현상이 크게 감소한 것을 확인할 수 있다.

Sj wj

Sj

S
1

0= 

kj 

kj

gj

wj

kj
1

gj
----=

w
1

k
1

=

wj kj kj 1–
–=




Fig. 7 Schematic of parameter identification process for inverse

hysteresis PI model

Table 2 Identified parameters of PI model 

Index Threshold (S) Weight (w)

1 0 V 1.5412

2 1.5 V -0.0272

3 3 V -0.0172

4 4.5 V -0.0343

5 7.5 V -0.0553

6 12 V -0.0674

7 22.5 V -0.1074

8 45 V -0.0837

9 75 V -0.0516

10 105 V -0.0364

11 135 V -0.0082

Fig. 8 Measured frequency responses using hysteresis compensation



918 / November 2024 한국정밀공학회지  제 41권 제 11호

이는 설계된 이력 특성의 역함수 PI 모델을 통한 보상이 잘 이루

어져 비선형성이 상쇄가 되었음을 의미하며, 이를 통해 압전

형 FSM의 Hammerstein 구조에서 비선형 이력 특성을 제외한

선형적인 동특성을 분리하여 식별하고 제어할 수 있음을 의미

한다. 

Fig. 9는 설계된 역함수 PI 모델을 통해 보상된 이력 특성 측

정 결과를 보여준다. 해당 결과는 최대 구동 범위의 입력 전압

신호 인가를 통해 측정되었으며, 이력 곡선의 최대 폭은 0.13

mrad 수준으로 측정되었다. 이는 이력 특성 보상 제어기를 사용

하기 전인 Fig. 2의 최대 폭 0.56 mrad에 비하여 약 76% 감소된

수준이며, 제안된 이력 특성 보상 효과를 통해 압전형 FSM의

특성이 높은 수준으로 선형화되었음을 보여준다.

여기서 설계된 PI 모델의 이력 특성과 실제 이력 특성 간의

오차로 인해 기울기 오차와 약간의 이력 곡선 폭이 남아있는 것

을 확인할 수 있다. 이에 대한 주요 원인은 1) 주파수 응답을 통

한 역함수 이력 곡선 식별 방법은 간접적으로 실제 역함수 이력

곡선을 추정하는 방법이며, 2) 부분적인 선형 함수 형태로 보상

하는 PI 모델링 방법에서 오는 오차가 존재한다. 또한, 3) 압전

형 FSM의 Amplifier 한계로 인해 액추에이터 변위가 포화되는

최외곽 이력 곡선은 식별이 불가능하며, 따라서 최외곽 곡선이

아닌 임의의 내부 곡선을 모델링함으로써 발생하는 오차의 영

향이 있다. 

그럼에도 불구하고, 제안된 방법을 통한 모델은 비선형적인

이력 특성을 잘 보상하는 모습을 보이며, 다양한 입력 전압 폭

의 변화에도 균일한 주파수 응답 결과를 제공함에 따라 압전형

FSM의 비선형 및 선형 특성을 분리하여 식별하고 제어할 수 있

는 보상 방법이라는 점에 의의를 갖는다. 본 논문에서 제안된

이력 특성 보상 제어 방법은 추후 다양한 가이드 힌지 설계 변

경 및 적용, 압전형 구동기 설계 변경 및 적용, 최적 피드백 제

어 알고리즘 적용 등의 추가 연구를 통해 확장 적용 및 추가 성

능 검토 진행 예정이다.

6. 결론

본 연구에서는 주파수 응답 측정 방법을 통해 압전형 고속

조준 거울의 이력 특성을 식별하고 보상하는 방법을 제안하였

다. 압전형 고속 조준 거울의 이력 특성 식별을 위해서 다양한

크기의 정현파 입력 전압을 통해 나타나는 이력 특성의 변화와

주파수 응답의 크기 및 위상 지연 간의 관계를 분석하였으며,

이를 이용하여 주파수 응답 측정을 통해 이력 곡선의 형태가 복

원될 수 있음을 확인하였다. 복원된 이력 곡선의 역함수를 활용

하여 이력 특성 보상을 위한 PI 모델 변수들이 식별되었으며,

보상 제어를 통해 입출력 게인 변화, 위상 지연과 같은 이력 특

성들이 잘 보상되었음을 확인하였다. 이는 압전형 고속 조준 거

울의 Hammerstein 구조에서 비선형 특성이 상쇄되었으며, 유연

형 힌지 등에서 비롯된 선형 동적 특성을 분리하여 식별하고 제

어할 수 있음을 의미한다. 따라서 제안된 이력 특성 식별 및 보

상 방법은 추후 Loop Shaping이나 H-infinity 제어 방법 같은 주

파수 응답 기반의 선형 피드백 제어기를 보다 강건하게 설계하

기 위한 사전 보상기로써 유용하게 사용될 수 있다.
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